Matematyczn

S iiiiiig XXI Olimpiada Matematyczna Junioréow

o

g. l.l 0 Zawody stopnia pierwszego — czes$¢ zadaniowa
......... o

o.m;:mm¢ (8 pazdziernika 2025 r., godz. 9:00)

www.omj.edu.pl

Przed przystapieniem do rozwigzywania zadan wpisz na kazdg z siedmiu kartek
swoje imiona, nazwisko, numer klasy oraz numer zadania.

Rozwiazania poszczegolnych zadan zapisuj na oddzielnych kartkach. Uzywaj koloru czarnego
lub niebieskiego. Nie uzywaj otowka ani korektora.

Zadania sa jednakowo punktowane. Za w pelni poprawne rozwigzanie zadania mozna uzyskac
3 punkty, a za istotny postep w kierunku poprawnego rozwigzania mozna uzyska¢ 1 punkt.

Pamietaj, ze ocenie podlega przedstawiony tok rozumowania, wiec staraj sie zaprezentowac
go doktadnie i precyzyjnie. Za podanie samej odpowiedzi, nawet poprawnej, bez uzasadnienia
(lub z bltednym uzasadnieniem) nie beda przyznawane punkty.

Czas na rozwigzywanie zadan: 100 minut. Powodzenia!

1. Ja$ ma monety o tacznej wartosci réwnej doktadnie 100 ztotych, przy czym kazda z tych
monet jest dwuztotowka albo pigcioztotowka. Wykaz, ze Jas moze sposrdd tych monet wybraé
takie, ktorych tgczna warto$é jest rowna doktadnie 50 ztotych.

2. Dodatnia liczba catkowita n jest 21 razy wieksza od sumy swoich cyfr. Udowodnij, ze liczba n
jest podzielna przez 9.

3. Kazda z pieciu os6b napisata na tablicy, ilu znajomych ma wsréd czterech pozostatych oséb
(jezeli osoba A zna osobe B, to osoba B zna osobe A). Cztery z napisanych liczb sa réwne 1.
Wyznacz wszystkie mozliwe wartosci pigtej liczby. Odpowiedz uzasadnij.

4. Niezerowe liczby rzeczywiste a, b spetniaja warunek (a+06%)(a®+b%) =a*+b°. Wykaz, ze b<0.

5. Dany jest trapez ABC'D o podstawach AB i C'D. Punkt P znajduje si¢ wewnatrz trapezu
ABCD, przy czym
AB=BP, DC=CP oraz <<BPC=90°.

Oblicz miare kata APD.

6. Dana jest liczba catkowita n o tej wlasnosci, ze liczba 2n jest szeScianem liczby catkowitej,
a liczba 3n jest kwadratem liczby catkowitej. Udowodnij, ze liczba n jest podzielna przez 108.

7. Miary katéw wewnetrznych trojkata ostrokatnego sa réwne a°, 0°, ¢°. Wykaz, ze istnieje
trojkat o bokach dtugosci a, b, c.
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