XIII CzZESKO-POLSKO-SLOWACKIE ZAWODY MATEMATYCZNE JUNIOROW

19 MAJA 2025 — ZAWODY INDYWIDUALNE

1. Wyznacz wszystkie liczby pierwsze p, dla ktorych liczbe
pP+p’+p+1
mozna zapisa¢ w postaci iloczynu dwoéch réznych liczb pierwszych.

2. Wyznacz wszystkie trojkaty, ktore mozna podzieli¢ na przystajace czesci, z ktorych kazda jest
trojkatem prostokatnym réwnoramiennym, w ktérym ramiona maja dtugosé 1.

3. Dany jest trojkat ABC, w ktorym SACB = 60°. Punkty D, E leza odpowiednio na bokach
BC, AC tego trojkata. Punkty K, L sa takie, ze trojkaty ADK i BEL sa rownoboczne, przy czym
punkty A i L leza po przeciwnych stronach prostej BE, a punkty B i K lezg po przeciwnych stronach
prostej AD. Wykaz, ze AE + BD = K L.

4. Poczatkowo na tablicy napisane sa trzy nieujemne liczby calkowite. W pojedynczym kroku
zastepujemy trojke a, b, ¢ liczb napisanych na tablicy sumami a + b, b + ¢, ¢ + a. Wyznacz najwieksza
liczbe krokéw, po wykonaniu ktorej liczba 111 moze znalezé sie na tablicy.

5. Wykaz, ze dla kazdej liczby calkowitej n > 1 liczba
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jest wicksza od %

Uwaga. Czesciowe punkty mozna uzyskaé za poprawny dowod stabszego oszacowania (np., ze A, > 0
dla kazdego n).
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