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Uzasadnianie podzielnosci

Zadanie 1. Podaj najmniejszq liczbe 10-cyfrowq zapisang réznymi cyframi, ktora dzieli sie przez 36.
Zadanie 2. Ile jest takich 100-cyfrowych liczb, ktorych iloczyn cyfr jest rowny 6 i ktore sq parzyste?

Zadanie 3. Dane sq nastepujgce liczby naturalne: 1,2,3,4,5,6,7,8,10. Czy z tych liczb mozna ulozyé kwadrat
magiczny?

Zadanie 4. Czy cyfry 1,2,3,4,5,6 mozna ustawi¢ w takiej kolejnosci, aby otrzymac 6-cyfrowq liczbe pierwszq?

Zadanie 5. KaZda sposrod pewnych szesciu réznych cyfr jest niezerowa. Czy mozna te cyfry zapisaé w takiej
kolejnosci, aby otrzymac 6-cyfrowq liczbe podzielng przez 47

Zadanie 6. Dane sq liczby naturalne a, b, c spelniajgce warunek a - b - c = 71286. Uzasadnij, zZe co najmniej
jedna z sum a + b, b+ ¢ nie jest podzielna przez 3.

Zadanie 7. Z cyfr 1,2,...,8 utworzono dwie liczby 4-cyfrowe, wykorzystujgc kazdg cyfre dokladnie raz. Wykaz,
ze suma uzyskanych liczb jest podzielna przez 9.

Zadanie 8. Na tablicy napisano trzy liczby trzycyfrowe o sumie réwnej 1000. Wszystkie uzyte cyfry byly rézne.
Jakiej cyfry nie uzyto?

Zadanie 9. Na tablicy napisano siedem roznych liczb catkowitych. Uzasadnij, zZe suma pewnych czterech sposrod
nich jest podzielna przez 2.

Zadanie 10. Rozstrzygnij, czy istnieje dodatnia liczba calkowita n o nastepujgcej wilasnosci: mozna tak prze-
stawié cyfry zapisu dziesietnego liczby 2", aby otrzymac pewnq catkowitq potege liczby 3.

Zadanie 11. KazZda cyfra pewnej 9-cyfrowej liczby n jest réwna 2 lub 5. Uzasadnij, Ze liczba n jest podzielna
przez 3.

Zadanie 12. Rozstrzygnij, czy istniejg cztery kolejne liczby catkowite, ktorych suma jest podzielna przez 20.

Zadanie 13. Wykaz, Ze z kaZdych pieciu dodatnich liczb calkowitych mozna wybraé takie trzy, ktérych suma
jest podzielna przez 3.

Zadanie 14. Wykaz, zZe b jest jedyng liczbg pierwszq p, dla ktorej liczba 3p+ 1 jest kwadratem liczby naturalnej.
Zadanie 15. Wykaz, ze istnieje tylko jedna liczba pierwsza p, taka zZe obie liczby p+ 8 oraz p+ 10 sq pierwsze.

Zadanie 16. Wyznacz wszystkie takie dodatnie liczby caltkowite n, dla ktérych obie liczby n? +n + 1 oraz
n? +n + 3 sq pierwsze.

Zadanie 17. Wyznacz wszystkie takie liczby naturalne n, ze liczba 11...199...9 jest pierwsza.
——

n n
Zadanie 18. Znajdz wszystkie liczby szesciocyfrowe postaci aaabbb, ktore sq kwadratami liczby calkowite;.

Zadanie 19. Do pewnej dodatniej liczby catkowitej n dopisano na koncu pewng cyfre, uzyskujoc w ten sposcb
liczbe 13 razy wiekszq od liczby n. Wyznacz wszystkie liczby n o tej wlasnosci.

Zadanie 20. Dana jest prostokgtna tablica liczb o wymiarach 20 x 19. Rozstrzygnij, czy w kaidg komdrke tej
tablicy mozna wpisaé dodatnig liczbe calkowitq tak, aby suma liczb w kazdym wierszu oraz suma liczb w kazdej
kolumnie byla liczbg pierwszg.

Zadania 1, 2, 3, 6 pochodza z ksigzki pt. Matematyczne Gwiazdki Joanny i Jerzego Bednarczukow.
Zadania 14-15 pochodza z ksiazki pt. 207 dowoddéw matematycznych w dwoch krokach Marii Medrzyckiej.
Zadania 8-13, 16-19 pochodza z zawodéw OMJ (réwniez z czesci testowej) oraz Obozéw Naukowych OMJ.



